Olimpiada de Matematica — etapa locala- Galati
11 februarie 2012
Clasa a VII-a

Problema 1.
a) Sa se calculeze media aritmetica si media geometrica a numerelor m si n stiind ca
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multimii A, unde 4 = {ab/\[ab+6-(a-+b) +ba e N.

b) Sa se demonstreze ca — + 4.
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Problema 2.
a) Fie numerele naturale nenule a, b cua <b. Si se demonstreze cd b—a >(a,b),unde
(a,b) reprezintd c.m.m.d.c. pentru numerele a i b.

b) Sa se demonstreze cd oricare ar fi numerele naturale nenule a,,a,,q,,...a,,,, cu proprietatea

! ! L. ,unde[c,d |

a,<a,<a,<..<a,,, areloc inegalitatea + +..+ <
[al’a2] [a2’a3] [a2010’a2011] al a2011

reprezintd c.m.m.m.c. al numerelor c si d.
Problema 3.

Fie triunghiul ABC 1n care bisectoarea interioara a unghiului £A4BC intersecteaza

mediatoarea laturii [BC ] in punctul P si formeaza cu aceasta un unghi de 60°. Stiind ca

m (ACPCA) =45" 51 Q este punctul in care CP intersecteaza latura AB, sa se demonstreze ca
PM = % - AQ, unde punctul M e[BC], [BM]|=[MC].

Problema 4.
Fie paralelogramul 4BCD si punctele

Pe(A4B), {M}=PCnBD, {N}=PDNAC, {O}=ACNBD. Sise demonstreze ci
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Nota Toate problemele sunt obligatorii
Timp efectiv de lucru 3 ore
Fiecare problema se noteaza cu puncte de la 0 la 7





